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. Wyznacz wszystkie liczby naturalne n > 2, dla ktérych prawdziwe jest
twierdzenie: Liczba naturalna k dzieli sie przez n wtedy @ tylko wtedy,
gdy suma cyfr jej zapisu dziesietnego dzieli sie przez n.

. Niech o(n) oznacza sume wszystkich naturalnych dzielnikéw liczby n.
Liczby naturalne m i n nazywamy zaprzyjaznionymi, gdy o(n)—n = m
i o(m) —m = n. Udowodni¢, ze jesli czby m i n sa zaprzyjaznione to
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. Na okregu napisano, w dowolnej kolejnosci, liczby 1,2,...,100. Dla
kazdej trojki sasiednich liczb obliczono sume tych liczb. Wykaz, ze
roznica pewnych dwéch uzyskanych sum nie przekracza 2.

. Dany jest trojkat ABC', w ktorym AC' = BC. Punkt D jest $rodkiem
boku AB, a punkt E jest rzutem prostokatnym punktu D na prosta
BC. Punkt M jest srodkiem odcinka DFE. Udowodnij, ze proste AFE i
CM sg prostopadte.

. Wykaz, ze dla dowolonej liczby catkowitej n > 1 istnieja takie rézne
liczby naturalne a, b, ¢ nalezace do przedziatu (n?; (n + 1)?), ze liczba
a? + b? jest podzielna przez c.

. Niech n bedzie dodatnig liczba catkowita. Udowodnij, ze jesli wyktadnik
przy potedze 2 w rozktadzie na czynniki pierwsze liczby n! wynosi n—1
to n jest potega dwojki.



