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. Obliczy¢ pole wypuklego osmiokata wpisanego w okrag, majacego cztery
kolejne boki dtugosci 3 i pozostate boki dtugosci 2.

. Liczby ay,as,...,a,,b1,bs,...,b, sa dodatnie i spetniajg warunek
n n
I
k=1 k=1
Udowodni¢, ze
Z - b = 5 2.
peril k=1
. Definiujemy ciag ag, a,as, ... liczb catkowitych nieujemnych rekuren-

cyjnie:
ap =0, ag, =3a,, a1 =3a,+1, dla n=0,1,2,...

(a) Scharakteryzowaé wszystkie nieujemne liczby catkowite n, dla ktérych
istnieje doktadnie jedna para (k,[) spelniajaca

k>1 oraz ap+a =n. (1)

(b) Dla kazdego n, niech f(n) bedzie liczba par spemiajacych (1).
Zmalez¢ max f(n) dla n < 32009,

. Na ptaszczyznie znajduja si¢ kota o roztacznych wnetrzach, przy czym
kazde koto jest styczne do co najmniej szesciu sposrod pozostatych kot
Udowodnij, ze tych kot jest nieskoniczenie wiele.

. Dana jest liczba nieparzysta a > 3. Wykaz, ze liczba a®>" — 1 ma co
najmniej n + 1 réznych dzielnikow pierwszych.

. Punkt I jest srodkiem okregu wpisanego w trojkat ABC. Proste Al
oraz BI przecinaja boki trojkata w punktach D i E. Jakie warunki
spetiaja katy tego trojkata jesli DI = EI7?



