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. Niech n bedzie liczba catkowita dodatnia. Ponadto niech S bedzie
(n 4 1)-elementowym podzbiorem zbioru {1,2,...,2n}. Udowodnij, ze

(a) istnieja dwa elementy zbioru S, ktére sg wzglednie pierwsze.

(b) istnieja dwa elementy zbioru S, z ktérych jeden dzieli drugi.

. Sposrod wierzchotkdéw 2n-kata foremnego wybrano losowo trzy wierz-
chotki. Oblicz prawdopodobienstwo tego, ze trojkat o wybranych wierz-
chotkach jest ostrokatny.

. Dana jest funkcja f: R — R spelniajaca réwnanie f(xy) = %g(y)

dla wszystkich x, y rzeczywistych takich, ze x + y # 0. Udowodnié, ze
funkcja f jest tozsamosciowo réwna zeru.

. Dane sg takie liczby calkowite dodatnie a, b, ze liczba a? + b? + a jest
podzielna przez ab. Wykaz, ze liczba a jest kwadratem liczby catkowite;.

. Kazda z dodatnich liczb catkowitych aq,as,...,a, jest mniejsza od
1000 ponadto NWW (a;,a;) > 1000 dla wszystkich ¢, j takich, ze
i # 7.Udowodnij, ze

n

Z§<2.

i=1

. Dany jest kwadrat o wymiarach 12 x 12 podzielony na 144 kwadratow
jednostkowych. Mowimy, ze dwa kwadraty jednostkowe sa przylegte gdy
maja wspolny bok. Chcemy pokolorowaé¢ pewna liczbe kwadratéw jed-
nostkowych w taki sposob, by kazdy kwadrat jednostkowy (pokolorowany
lub nie) byt przylegly do co najmniej jednego kwadratu pokolorowanego.
Jaka najmniejszg liczbe kwadratow jednostkowych nalezy pokolorowac?



